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W roku 2008 Uniwersytet Warszawski we wspolpracy ze Stowarzyszeniem na rzecz
Edukacji Matematycznej zorganizowal w Sulejowie konferencje Konkursy matematyczne
w Polsce. Po konferencji przy V LO w Bielsku-Bialej zawiazata si¢ grupa nauczycieli

i uczniéw, ktérzy pracowali nad wyborem materialéw przydatnych w pracy z uczniami
uzdolnionymi matematycznie, zarowno w gimnazjum, jak i w szkole ponadgimnazjalnej.
Efektem ich pracy jest zbiér zadan Przed konkursem matematycznym, ktéry stal sie
pierwszym tomem serii wydawniczej Biblioteczka Stowarzyszenia na rzecz Edukaciji
Matematycznej. W ramach tej serii SEM planuje publikowanie réznych materiatow
przydatnych zaréwno nauczycielom, jak i uczniom zainteresowanym poszerzaniem
swojej wiedzy i sprawnosci matematyczne;j.

Przyjrzyjmy si¢ rozwiazaniom dwoéch zadan wybranych ze zbioru Przed konkursem
matematycznym.

1. Kazdy punkt plaszczyzny pomalowano jednym z dwéch koloréw. Rozstrzygnaé, czy
zawsze istniejq trzy parami rézne punkty jednego koloru, z ktorych jeden jest srodkiem
odcinka, ktorego koricami sq dwa pozostale.

Jezeli wszystkie punkty ptaszczyzny sa jednego koloru, to konce dowolnego odcinka

i jego $rodek spelniaja warunki zadania. Zalézmy wiec, ze istniejg punkty dwdch
koloréw, np. czarne i biale. Pewne dwa punkty musza by¢ tego samego koloru,

na przyktad czarnego. Niech bedg to punkty pewnej osi liczbowej odpowiadajace
liczbom 1 oraz —1. Gdyby liczba 3 byta czarna, to liczby —1, 1, 3 spelniatyby warunki
zadania. Analogicznie byloby dla liczby —3. Pomalujmy wiec liczby —3 oraz 3 kolorem
bialym. Teraz liczba 0 jest srodkiem odcinka o czarnych koncach —1 i 1 oraz srodkiem
odcinka o biatych koncach —3 i 3. Zatem w kazdym przypadku mozna wybra¢ punkty
spelniajace warunki zadania.

2. Ile réznych liczb wystepuje w ciggu
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Zauwazmy, ze jezeli liczby rzeczywiste i y (z < y) réznig si¢ o mniej niz 1, to [z] = [y]
lub [y] = [z] + 1; jesli natomiast r6znia sie o co najmniej 1, to [z] < [y].

Wyznaczmy najwigksza liczbe naturalng n, dla ktérej réznica miedzy liczbami
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Stad n < 1004, wiec n = 1003. Oznacza to, ze wérdd liczb
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wystepuja wszystkie liczby catkowite od 0 do
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ktorych jest 501.
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Jezeli natomiast réznica miedzy liczbami jest réwna co najmniej 1, to
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Zatem wszystkich réznych liczb w danym ciagu jest

501 4 (2009 — 1003) = 501 + 1006 = 1507.

W omawianym zbiorze autorzy zaproponowali 128 niestandardowych zadan, ktére zostaty
pogrupowane tematycznie. Znalazly si¢ tu m.in. rozdziaty: réwnania diofantyczne,
kongruencje, cze$é¢ catkowita i utamkowa liczby rzeczywistej, tréjkat réwnoboczny.

Wiecej o broszurze Przed konkursem matematycznym mozna przeczytaé¢ na stronie
internetowej www.sem.edu.pl/omg/
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