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Konferencji Stowarzyszenia na rzecz Edukacji Matematycznej
,Uczy¢ trzeba madrze...” — pamieci Wojtka Guzickiego
Sielpia, 16—18 pazdziernika 2026

1. Tomek Bartoszynski, Jak Wojtek Guzicki zrobit ze mnie matematyka?

Bytem studentem Wojtka na Wydziale Matematyki Uniwersytetu Warszawskiego, a potem jego
doktorantem. Te interakcje odegraty zasadniczg role w moim rozwoju jako matematyka. W tej prezentacji
przywotam wspomnienia z tamtych czaséw, jak rédwniez sprébuje opisa¢ kilka elementéw metod
dydaktycznych Wojtka.

2. Maciej Borodzik, Podstawa programowa z matematyki: jaka ma byc?

Pracowatem z prof. Guzickim kilka lat nad podstawami programowymi. Opowiem o wizji tego, jaka
powinna by¢ podstawa programowa, czego od niej oczekiwac.

3. tukasz Bozyk, Matematyka wariantdw sudoku

Na pierwszych lekcjach matematyki ze swoimi klasami profesor Guzicki uzywat tamigtéwki sudoku jako
zachety do prowadzenia rozumowan matematycznych, wyjasniajacych, dlaczego w dane pole mozna
wpisac dang cyfre. Podczas wyktadu zobaczymy, ze wokdt rozmaitych wariantow sudoku mozna uktadaé
zadania majgce zaskakujgco wiele wspdlnego z matematyka, réwniez olimpijska.

4. Henryk Dabrowski, Oceniac trzeba mqdrze

Sprébuje przedstawi¢ holistyczny sposdb oceniania rozwigzan zadan z matematyki— jeden ze
zrealizowanych pomystow Wojtka.

5. Mateusz Debowski, Ciekawe szkolne zadania

Podczas prezentacji przedstawie wybrane zadania omawiane podczas lekcji w klasach matematycznych
w SP221, inspirowane rdéznymi seminariami prof. Wojciecha Guzickiego oraz jego rozszerzonym
programem matematyki do gimnazjum.

6. Joanna Jaszunska, TBA

7. Joanna Lisak, Matematyka w Sztuce Gotyku — geometria maswerkow

Referat przedstawia projekt edukacyjny ,Matematyka w Sztuce Gotyku— konstrukcje maswerkéw
gotyckich”, opracowany przez prof. Wojciecha Guzickiego irealizowany w pracy z uczniami szkoty
podstawowej oraz wczesniej gimnazjum. Projekt wykorzystuje architekture gotycka jako kontekst do
nauczania geometrii klasycznej, ukazujac praktyczne zastosowanie konstrukcji wykonywanych przy uzyciu
cyrkla i linijki oraz rozwijajgc umiejetnos¢ analizy figur geometrycznych. W wystgpieniu zaprezentowane
zostang zatozenia projektu, jego organizacja oraz kolejne etapy realizacji— od analizy fotografii
maswerkéw i poznania podstawowych konstrukcji geometrycznych, przez wykonywanie rysunkéw
w programie GeoGebra i prace zespotowga, az po prezentacje wynikow. Omdwione zostang réwniez
przyktady projektéw zrealizowanych z uczniami, a takze modyfikacje wprowadzone po reformie edukacji
i dostosowane do realidw szkoty podstawowe;.

Szczegdlna uwaga zostanie poswiecona walorom dydaktycznym projektu. tgczy on nauke matematyki
z historig sztuki, technologiag informacyjng oraz wspdtpracg miedzyprzedmiotowg, rozwijajac
jednoczesnie kompetencje komunikacyjne, umiejetnos¢ pracy w zespole i samodzielnego rozwigzywania
probleméw. Doswiadczenia zrealizacji projektu pokazujg, ze takie podejscie sprzyja gtebszemu
rozumieniu geometrii, zwieksza zaangazowanie uczniéw ipozwala dostrzec obecnos¢ matematyki
w dziedzictwie kulturowym.
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Lech Mankiewicz, Matematyka nie tylko do egzaminu. Kilka préb w duchu Wojciecha Guzickiego

Materiaty Wojciecha Guzickiego poznatem, szukajgc sposobu na pokazanie uczniom matematyki, ktéra
nie stuzy wyfacznie przygotowaniu do kolejnego sprawdzianu czy egzaminu. Jego publikacje staty sie dla
mnie nie tylko zrédtem ciekawych zadan, lecz takze inspiracjg do witasnych préb dydaktycznych. Nie
bedzie to opowies¢ o spektakularnych sukcesach olimpijskich, lecz o kilku niewielkich doswiadczeniach
z matematyka, ktdrej mozna uczy¢ dla samej przyjemnosci myslenia. Opowiem przede wszystkim
o prowadzonym przeze mnie laboratorium matematycznym dla niewielkiej grupy uczennic klasy siédmej.
Spotykalismy sie przy tablicy, w dos¢ swobodnej atmosferze, rozmawiajgc o matematyce i rozwigzujgc
proste iwcale nie takie proste zadania, ktdre czerpatem z podrecznika profesora Guzickiego dla
gimnazjum. Staratem sie przy tym nie uprzedzad uczennic, ze pewne zagadnienia sg ,,trudne”, i pozwalac¢,
by same przekonywaty sie, jak daleko mozna dojs¢, wspdlnie rozumujac.

Pokaze réwniez przyktad tego, jak pomysty znalezione w publikacjach Wojciecha Guzickiego inspirowaty
mnie do tworzenia wtasnych zajeé. Opisana przez niego gra z wektorami stata sie punktem wyjscia do gry
dla uczniow fizyki, w ktérej steruje sie ruchem samochodu nie poprzez bezposrednig zmiane jego
predkosci, lecz poprzez wybdr kolejnych przyspieszen. W ten sposéb matematyczna idea postuzyta do
budowania intuicji fizycznej.

Na tych przyktadach chciatbym zastanowi¢ sie, czy jedng z waznych lekcji pozostawionych nam przez
Wojciecha Guzickiego nie jest przekonanie, ze uczniom mozna proponowac¢ matematyke bogatszg, niz
wymaga tego szkolny program, i dawac¢ im czas oraz przestrzen, by samodzielnie odkrywali, jak wiele
potrafig z niej zrozumiec.

Daria Michalik, Spacer z Bernoullim

Kazdy, kto znat Wojtka Guzickiego, wie, ze najbardziej lubit rozmawiac¢, spacerujgc. Podczas mojego
odczytu opowiem o moim pierwszym spacerze z Wojtkiem, co z niego wynikfo ijaki ma to wszystko
zwigzek z nierdwnoscig Bernoulliego.

Andrzej Pelc, Problem Ulama o ktamczuchach

Wyktad sktada sie z dwdch czesci. Pierwsza czesc jest wspomnieniowa, o tym, jak poznatem Wojciecha
Guzickiego 51 lat temu. Ma ona na celu przyblizy¢ jego postac¢ i metody wyktadania stuchaczom. Druga
czes¢ jest matematyczna, o problemie Ulama o ktamczuchach, ktérym zajmowalismy sie z Wojciechem
Guzickim w latach 80.

Waldemar Rozek, O warsztatach matematycznych

Jak doszto do zorganizowania pierwszych warsztatow we wrzesniu 1994 roku, jak rozwijat sie ten pomyst
w kolejnych latach i co z tego pozostato.

Waldemar Rozek, O ukfadaniu kolorowych kul

Odczyt, ktorego Wojtek nie przedstawit w ubiegtym roku.
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13. Leszek Sochanski, Wybrane rozwigzania zadan olimpijskich —
na podstawie ksigzek Wojciecha Guzickiego

Prezentacja omawia wybrane rozwigzania zadan olimpijskich z ksigzek Wojtka Guzickiego , Geometria
analityczna” oraz ,Geometria itrygonometria”, rdznigce sie od rozwigzan zamieszczonych
w sprawozdaniach zolimpiad. Autor taczy metody analityczne iwektorowe zrozumowaniem
syntetycznym oraz przeksztatceniami trygonometrycznymi. Przedstawione przyktady pozwalajg
przesledzi¢, jak wybdr sposobu opisu problemu wptywa na dtugos¢ i przejrzystos¢ dowodu. Wojtek
w przemyslany sposdb pokazuje rézne metody i starannie dobiera model do problemu. Szczegdlng uwage
poswieca wyborowi osi wspdtrzednych oraz jednostek dtugosci. Pokazuje, jak od tych decyzji zalezy czesc¢
algebraiczna irachunkowa rozwigzania. Odpowiednie ustawienie osi pozwala uwzglednié¢ niektdre
zatozenia juz w zapisie wspoétrzednych, uprosci¢ réwnania prostych iograniczy¢ liczbe przeksztatcen.
Uczen moze dzieki temu zrozumie¢, ze wybér uktadu wspoétrzednych stanowi istotng czes¢ rozumowania.

Metody analityczne uczg przektadania wtasnosci figur na zaleznosci algebraiczne. Prostopadtos$¢ oznacza,
ze iloczyn skalarny jest rowny 0, a stycznos¢ okregu do prostej mozna wyrazi¢ przez réwnosé promienia
i odlegtosci srodka od tej prostej. Poréwnywanie kwadratéw dtugosci pozwala unikngé zbednego
wprowadzania pierwiastkéw. Wyznaczanie rzutéw i obliczanie katéw tgczy wiasnosci geometryczne
zréwnaniami prostych oraz dziataniami na wektorach. Takie rozwigzania rozwijajg umiejetnosc
interpretowania wynikéw obliczerh w odniesieniu do rozpatrywanej figury.

Autor wprowadza niestosowang powszechnie w szkolnych rozwigzaniach operacje obrotu wektora, ktéra
znacznie ufatwia rozwigzywanie zadan z geometrii itrygonometrii. Jej liniowos¢ pozwala obracac
oddzielnie wektory bedgce sktadnikami sumy oraz wytgcza¢ mnozniki liczbowe. Obrét o kat 90° daje
prosty sposéb opisu wektoréw prostopadtych, a rachunek wektorowy pomaga wykazaé niezaleznos¢
potozenia pewnego punktu od zmieniajacej sie konfiguracji. Wojtek wykorzystuje réowniez obroét do
definiowania funkcji trygonometrycznych dowolnego kata zorientowanego. W ten sposdb wigze ich
definicje z metodg wyprowadzania tozsamosci, w szczegdlnosci wzordw na sinus i cosinus sumy katow.
Wojtek dostrzega warianty rozwigzan iwskazuje, ze niektére twierdzenia mozna wzmocnic¢. Analiza
dowodu pozwala niekiedy ostabic zatozenia albo uzyskac¢ wniosek doktadniejszy od zgdanego, na przykfad
wykaza¢ statos¢ srodka odcinka. Pordwnanie obliczenia kata za pomocag iloczynu skalarnego
z rozpoznaniem odpowiedniego tréjkata pokazuje natomiast, jak dodatkowa obserwacja geometryczna
moze zastgpi¢ czes¢ rachunkéw. Zacheca to do ponownego przyjrzenia sie rozwigzaniu i sprawdzenia,
jakie whasnosci rzeczywiscie wykorzystano.

Zastosowanie twierdzenia Ptolemeusza wraz z nieréwnoscig trdjkata pokazuje, jak faczy¢ znane
twierdzenia w dowodzie nierdwnosci. Dodawanie analogicznych nieréwnosci uczy wykorzystywania
powtarzajgcego sie rozumowania. Z kolei w rownaniach trygonometrycznych dobdr tozsamosci do
wystepujacych argumentéw umozliwia zamiane sumy na iloczyn i wytgczenie wspdlnego czynnika. Postaé
iloczynowa pozwala zachowac wszystkie mozliwosci rozwigzania bez dzielenia przez wyrazenie, ktére
moze by¢ réwne zeru. Walor dydaktyczny tych rozwigzan polega na powigzaniu sprawnosci rachunkowej
ze Swiadomym wyborem metody. Uczen <¢wiczy kontrolowanie réwnowaznosci przeksztatcen,
uwzglednianie warunkdw stosowania wzoréw i uzasadnianie kolejnych wnioskdow. Poréwnywanie
sposobdéw rozwigzywania tego samego problemu rozwija umiejetnos¢ oceny, kiedy korzystniejsze sg
wspotrzedne, rachunek wektorowy lub bezposrednie rozumowanie geometryczne.
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Michat Szurek, Wiem, ze nic nie wiem

Po ponad pét wieku przy tablicy czuje sie jak Sokrates. Nie dlatego, ze jestem taki madry, tylko czuje sie
wiasnie tak, jak gtosi tytut wyktadu.

Byto to w 1987, a moze w 1988 roku. Wojtek Guzicki zapytat mnie, czy umiem rozwigza¢ pewne zadanie
geometryczne — bardzo tatwe na poziom olimpijski: chodzito o to, ze pewne trzy proste majg punkt
wspolny. Odpowiedziatem, ze pewnie umiem. , A chcesz zobaczy¢ efektowne rozwigzanie?” , Pokaz!”
Witaczyt komputer, napisat kilka komend. Na ekranie pojawito sie 0 (zero). ,,No, widzisz, majg punkt
wspdlny!” ,Ojej, zgadza sie, sg wspotpekowe; jakie to tadne!” — wykrzykngtem. Byt to program Derive —
jeden z pierwszych programéw potrafigcych wykonywaé obliczenia symboliczne. Zainteresowatem sie
wtedy, jak dalece takie programy mogg pomac, a na ile zaszkodzi¢ w nauce geometrii. Dzi$ mamy Cabri
i przede wszystkim Geogebre... Pozwole sobie na kilka refleksji na ten temat. O Apolonii Inteligentnej (tak
sobie personalizuje Al) nie bede mowic.

Zapamietatem tez inng mysl Guzickiego: ,Uczyé mozemy tylko tego, z czego potem bedziemy mogli
odpytywac”. I na ten temat co$ powiem. Na obydwa tematy mozna dyskutowac dtugo, namietnie
i bezprzedmiotowo. Mam nadzieje, ze krétka wypowiedz — w ktérej bedg pytania, ale nie odpowiedzi —
bedzie miata wiecej sensu.

Iga Snietka, Tam, gdzie matematyka spotyka sztuke — geometria gotyckich maswerkoéw

Wychodzgc z zatozenia, ze architektura gotycka byta w petni podporzadkowana regutom geometrii,
w wystgpieniu przyblize matematyczng konstrukcje maswerkdéw. Jest to powrdt do stypendialnego
projektu badawczego inspirowanego tekstami Wojciecha Guzickiego. Bedzie to spojrzenie obecnej
studentki na dawne geometryczne poszukiwania, udowadniajgce, ze madra edukacja i odpowiednie
inspiracje potrafig zaszczepié pasje do nauk Scistych na dtugie lata.

Marek Zaganczyk, Spacer nad Arno

Préba ukazania kilku waznych dla Wojciecha Guzickiego miejsc we Florencji, opowies¢ o podziwianych
przez niego malarzach, o tym, jak patrzyt na dzieta sztuki, co byto dla niego najistotniejsze w kontakcie
z obrazem. A takze osobiste wspomnienie ostatniego spotkania we Florencji i rozméw z Wojciechem
Guzickim o podrdzach i bliskich mu lekturach.

Jan Zukowski, Kombinatoryczne opowiesci prof. Wojciecha Guzickiego

Jak spotkatem profesora Wojciecha Guzickiego i jego wptyw na moje nauczanie kombinatoryki i innych
dziatéw matematyki oraz sposobu prowadzenia zajec. Pokaze, jak reguta mnozenia i dodawania wptyneta
na lepsze zrozumienie kombinatoryki przez ucznidw i nauczycieli. Zaprezentuje trzy, cztery prezentacje
profesora, z ktérych korzystat w czasie wyktadéw i warsztatéw prowadzonych z nauczycielami i uczniami.
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